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摘　 要： 为深入研究幂律型非牛顿流体在均匀球颗粒堆积多孔介质内流动的阻力特性，基于经典 Ｃａｒｍａｎ⁃Ｋｏｚｅｎｙ⁃Ｂｌａｋｅ 模型及

孔喉通道模型，提出一个新的预测模型． 针对幂律流体的流变特性，利用平均水力半径理论，得到了于迂曲度、孔隙率、孔喉

比、颗粒直径及幂律指数等重要参数修正的 Ｅｒｇｕｎ 型方程表达式，且方程中的系数表达式 Ａ、Ｂ 等各物理量都有明确的物理意

义． 对所建模型与文献中的理论模型及实验数据关联式比较的结果表明，新模型在一定流态区间内的阻力预测值与文献吻合

较好． 给出了幂律流体的临界雷诺数、修正渗透率及惯性系数的关联式．
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　 　 颗粒堆积多孔介质内流体流动的阻力特性有着

重要的工程应用背景，如化工工程的填充塔的性能

优化，球床气冷堆堆芯的设计与安全运行，资源工程

中的石油热采，高温元件的发汗冷却等． 由于颗粒

堆积多孔介质内的孔隙通道具有弯曲性和随机性特

点，流体质点在其中不停地发生搀混和分离，使得内

部流动阻力特性十分复杂． 多年来人们从实验和数

值模拟两方面，通过简化颗粒堆积多孔介质内的孔

隙结构，提出了许多阻力计算预测模型［１－６］，其中应

用最广泛的是 Ｅｒｇｕｎ 型方程，方程中综合考虑了黏

性项（速度的一次方项）和惯性项（速度的平方项）
对阻力压降的影响．

牛顿流体 Ｅｒｇｕｎ 型方程的具体形式为

Δｐ
Ｌ

＝ Ａ０·
（１ － ε） ２

ε３ · μ
ｄｐ

２ｕ ＋ Ｂ０·
１ － ε
ε３ ·ρｕ２

ｄｐ
．

（１）
式中： Δｐ ／ Ｌ 为流体流过多孔介质的宏观压降梯度；
Δｐ 为流体流过多孔介质的阻力压降，Ｐａ； Ｌ 为通道

的长度，ｍ； ε 为多孔介质的孔隙率； ｄｐ 为球颗粒的

直径，ｍ； μ 为流体的动力黏度，Ｐａ·ｓ－１； ρ 为流体的

密度，ｋｇ·ｍ－３； ｕ 为流体的表观流速（达西速度），
ｍ·ｓ－１； Ａ０ 和 Ｂ０ 为通过实验确定的经验常数．

一般认为低雷诺数情况下，黏性项起主导作用；
高雷诺数情况下，惯性项起主导作用． 但是不同研

究者所得的 Ａ０ 和 Ｂ０ 值并不统一，且对阻力预测流

态变化区间没有形成一个统一的标准．
此外，在化工机械领域，很多流体表现出非牛顿

流体的剪切特性，有必要对多孔介质中非牛顿流体



的阻力压降特性进行深入的理论分析和实验研

究［７－１３］，并给出合理的阻力计算公式． 幂律型流体

是工业中常常遇到的一种非牛顿流体，其流变本构

方程相对简单，所以文献研究采用的流体对象多为

幂律型非牛顿流体． 典型的如 Ｗｏｕｄｂｅｒｇ 等［９］ 和

Ｓｍｉｔ 等［１０］在求解 Ｎ －Ｓ 方程的基础上，采用 ＲＵＣ
（Ｒｅｃｔａｎｇｕｌａｒ Ｕｎｉｔ Ｃｅｌｌ）矩形单元模型模拟了多孔介

质空隙中的流体流动，并给出了纯黏幂律流体的分

析模型，但求解过程十分复杂． Ｔａｎｇ 等［１１］ 考虑黏性

力、惯性力与压力之间的力平衡关系，提出了一个预

测牛顿流体和非牛顿流体流过多孔堆积床的理论模

型，但模型基于简单的有序立方堆积结构，适用范围

有限． Ｓａｂｉｒｉ 等［１２］和 Ｃｈｈａｂｒａ 等［１３］ 分别对幂律流体

流过球形、非球形颗粒填充床进行了理论分析和实

验研究，提出了实验模型关联式，但对非达西流区的

研究不足．
作者借鉴 Ｗｕ 等［１４］ 对牛顿流体在颗粒堆积多

孔介质内流动机理的研究方法，在经典的 Ｃａｒｍａｎ－
Ｋｏｚｅｎｙ－Ｂｌａｋｅ 模型［１５］、孔喉通道模型及平均水力半

径理论［１６］的基础上，尝试建立一个幂律型非牛顿流

体在均匀球颗粒堆积型多孔介质中流动的阻力预测

模型，得到物理意义更加明确的关于迂曲度、孔隙

率、孔喉比、颗粒直径及幂律指数等参数修正的

Ｅｒｇｕｎ 型方程表达式．

１　 物理数学模型

假设球形颗粒堆积多孔介质是各相同性的，其
内部空隙、颗粒分布均匀，且认为流体通道由弯曲的

具有一系列的突缩和突扩部分组成．
１．１　 黏性项对压降的影响

在流速很低时，流体流动符合经典 Ｄａｒｃｙ 流，流
体在每个空隙内的流动近似为黏性不可压缩流体的

一维定常圆管流动，此时忽略流体流动的突扩突缩

效应． 而流体在通道中的横向流动则通过引入迂曲

度（定义为流体实际流过的长度与流道入口与出口

之间直线距离的比值，是量纲一的量）这一运动学

几何标量间接反映． 幂律流体在圆管中压力流动的

体积流量为

Ｑ ＝ ｎπＲ３ ／ （３ｎ ＋ １） （ＲΔＰ１ ／ （２μＬｔ）） １ ／ ｎ ．
式中： Ｒ 为毛细管半径， ｎ 为幂律指数， Ｌｔ 为弯曲毛

细管流道的实际长度．
迂曲度的定义式［１５］为

τ ＝ Ｌｔ ／ Ｌ ． （２）
　 　 研究表明，迂曲度和颗粒的堆积排列方式有密

切联系，一般认为迂曲度可表达为孔隙率的函

数［１７－２２］ ． 图 １ 为几种迂曲度模型随孔隙率的变化关

系，由图 １ 可知，除了孔隙率为 ０． ５ ～ ０． ６ 以外，各
表达式的结果存在差异． 由于颗粒间实际空隙相互

交叉形成复杂多变的网状结构，使迂曲度的准确

描述比较困难，本文考虑到实际的堆积颗粒中有一

部分 是 重 叠 遮 挡 的， 所 以 采 用 具 有 代 表 性 的

Ｍｅｒｅｄｉｔｈ 等［１７］给出的迂曲度表达式 τ ＝ ε －０．５ ． 此表

达式适用绝大多数多孔结构，这一点已被广泛证明

和接受．

文献［17］
文献［18］
文献［19］
文献［20］
文献［22］
文献［21］,QT模型
文献［21］,QI模型
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图 １　 迂曲度随孔隙率的变化曲线

　 Ｆｉｇ．１　 Ｃｕｒｖｅｓ ｏｆ ｔｈｅ ｔｏｒｔｕｏｓｉｔｙ ｖｅｒｓｕｓ ｐｏｒｏｓｉｔｙ ｆｏｒ ｄｉｆｆｅｒｅｎｔ
ｍｏｄｅｌｓ

　 　 对单根毛细管，其空隙通道平均速度为

υ ＝ Ｑ
πＲ２

＝ ｎ
３ｎ ＋ １

·Ｒ
１＋ｎ
ｎ ·（

Δｐ１

２μＬｔ
）

１ ／ ｎ

， （３）

引入平均水力半径［１５］

Ｒｈ ＝ εｄｐ ／ （６（１ － ε） ＋ ４（ｄｐ ／ Ｄ）） ． （４）

式中 Ｄ 为堆积多孔介质的通道宽度．
按照 Ｍｅｈｔａ ａｎｄ Ｈａｗｌｅｙ［２３ ］ 的观点，引入边壁效

应的修正系数 Ｍ， 且

Ｍ ＝ （１ ＋ ２ｄｐ ／ （３Ｄ（１ － ε））） ． （５）
由 Ｒ ＝ ２Ｒｈ， 把式（２）、（４）、（５）带入式（３）得
　 Δｐ１ ／ Ｌ ＝ ２μ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ·（３（１ － ε） ／ （εｄｐ）·

Ｍ）（ｎ＋１） ／ ｎ）ｎ·τ·υｎ ． （６）
按 照 Ｃａｒｍａｎ［１５］ 的 观 点， 修 正 的 Ｄｕｐｕｉｔ －

Ｆｏｒｃｈｈｅｉｍｅｒ 速度关系式为

υ ＝ ｕτ ／ ε． （７）
把（７）带入（６）得低流速时考虑边壁效应的幂律流

体黏性项形成压降方程为

Δｐ１ ／ Ｌ ＝ ６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·τ１＋ｎ·Ｍ１＋ｎ·
（１ － ε） ｎ＋１ ／ ε２ｎ＋１·μｕｎ ／ ｄｐ

ｎ＋１ ． （８）
１．２　 惯性项对压降的影响

在流动速度较高时，惯性效应必须考虑，即流体
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在空隙流道中流过一系列的收缩－扩张部分形成的

阻力必须要考虑． 为了简化模型，假定颗粒随机堆

积型多孔介质按规则菱面形排列，颗粒间距为 δ．
　 　 菱面形堆积颗粒体积单元如图 ２ 所示，采用类

似于 Ｔａｎｇ 等［１１］对有序立方堆积单元体积的简化方

法，得到颗粒间距 δ 和喉部等效直径 ｄｏ，ＣＣＰ 分别为

δ ＝ （
３
２π ／ ６ ／ ３ １ － ε － １）ｄｐ，

ｄｏ，ＣＣＰ ＝
４（ ３ （ｄｐ ＋ δ） ２ ／ ４ － πｄｐ

２ ／ ８）
πｄｐ ／ ２

．

　 　 为方便计算，定义水力直径 ｄｈ 和孔喉比 λ：
ｄｈ ＝ ４Ｒｈ ＝ ２εｄｐ ／ （３（１ － ε）·Ｍ），

λ ＝ ｄｏ，ＣＣＰ ／ ｄｈ ．

δ

dp

do,ccp

图 ２　 菱面形堆积颗粒体积单元示意

Ｆｉｇ．２　 Ｓｃｈｅｍａｔｉｃ ｄｉａｇｒａｍ ｏｆ ｔｈｅ ｖｏｌｕｍｅ ｅｌｅｍｅｎｔ ｉｎ ｒｈｏｍｂｏｈｅｄｒａｌ
ｇｅｏｍｅｔｒｙ ｃｏｎｆｉｇｕｒａｔｉｏｎ

　 　 由于流体流动时发生的一系列突扩突缩效应跟

流体性质无关，采用 Ｗｕ 等［１４］ 类似的方法处理，如
图 ３ 所示．

do,CCP dh do,CCP

图 ３　 孔喉模型示意

Ｆｉｇ．３　 Ｓｃｈｅｍａｔｉｃ ｄｉａｇｒａｍ ｏｆ ｔｈｅ ｐｏｒｅ－ｔｈｒｏａｔ ｍｏｄｅｌ

　 　 突扩管段的压头损失为

ｈｆｅ ＝ （１ － λ２） ２·υ２ ／ （２ｇ），
突缩管段的压头损失为

ｈｆｃ ＝ ０．５（１ － λ２）·υ２ ／ （２ｇ） ．
所以流动惯性项形成总压头损失为

ｈｚ ＝ ｈｆｅ ＋ ｈｆｃ ＝ （（１ － λ２）２ ＋ ０．５（１ － λ２））·υ２ ／ （２ｇ）．
　 　 同样结合水力半径，同时考虑边壁效应的影响，

幂律流体惯性项在一个孔喉管段上形成的压力降为

Δｐ２ ／ Ｌ ＝ ρｇｈｚ ／ Ｌ·Ｌｔ ／ ｄｈ ＝ ρｇｈｚ ／ （４Ｒｈ）·τ ＝
０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·
τ３·Ｍ·（１ － ε） ／ ε３·ρｕ２ ／ ｄｐ ． （９）

１．３　 阻力计算模型表达式

按照叠加原则，由式（８）、（９）得到幂律流体在

堆积多孔介质内流动阻力计算模型的 Ｅｒｇｕｎ 型方

程为

　 Δｐ ／ Ｌ ＝ Δｐ１ ／ Ｌ ＋ Δｐ２ ／ Ｌ ＝
６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·τ１＋ｎ·Ｍ１＋ｎ·
μｕｎ ／ ｄｐ

ｎ＋１·（１ － ε） ｎ＋１ ／ ε２ｎ＋１ ＋ ０．７５·
［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·τ３·Ｍ·
（１ － ε） ／ ε３·ρｕ２ ／ ｄｐ ． （１０）

当 ｎ ＝ １ 时，即简化为牛顿流体的 Ｅｒｇｕｎ 型表达式：
Δｐ ／ Ｌ ＝ ７２·τ２·Ｍ２·μｕ ／ ｄｐ

２·（１ － ε） ２ ／ ε３ ＋
０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·
τ３·Ｍ·（１ － ε） ／ ε３·（ρｕ２ ／ ｄｐ） ．

此时，黏性项和惯性项的两个模型系数分别为

Ａ０ ＝ ７２·τ２·Ｍ２，
Ｂ０ ＝ ０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·τ３·Ｍ．

　 　 可以看出，牛顿流体的两个系数是关于迂曲度、
孔喉比（孔隙率）及边壁效应的的函数表达式，代替

了 Ｅｒｇｕｎ 公式（１）中两个经验常数，其物理意义更加

明确，当 Ｍ ＝ １ 时，可认为不考虑边壁效应．
综上，参照式（１）的形式，对幂律型非牛顿流体

的式（１０），其修正的 Ｅｒｇｕｎ 型方程可写成：
Δｐ
Ｌ

＝ Ａ· μｕｎ

ｄｐ
ｎ＋１·

（１ － ε） ｎ＋１

ε２ｎ＋１
＋ Ｂ·（１ － ε）

ε３ ·ρｕ２

ｄｐ
．

（１１）
式中模型系数 Ａ 、 Ｂ 的表达式如下：

Ａ ＝ ６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·τ１＋ｎ·Ｍ１＋ｎ，

Ｂ ＝ ０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·τ３·Ｍ．
　 　 图 ４ 为模型系数 Ａ、Ｂ 随迂曲度的变化关系，并
与文献中的经验系数做了对比． 如图 ４（ａ）所示，系
数 Ａ 随着迂曲度的增大而增大． 特别的，对相同幂

律指数 （ｎ ＝ ０． ５）的流体，当考虑边壁效应时（如
Ｍ ＝ １．５），系数 Ａ 的数值是增大的． 同样，系数 Ａ 随

着流体幂律指数的增大而增大． 当 τ ＝ １．４４ 时，系数

接近 Ｅｒｇｕｎ 方程中经验常数 １５０；当 τ ＝ １．５８ 时，系
数接近 Ｍｃｄｏｎａｌｄ 修正版 Ｅｒｇｕｎ 方程中的经验常数

１８０． 在图（ｂ）中，系数 Ｂ 随着迂曲度的增大而增大，
当考虑边壁效应时（如 Ｍ ＝ １．５），系数 Ｂ 的数值也

是增大的，同时注意到系数 Ｂ 随孔喉比的增大而增

大． 同样可以找出当迂曲度在某个范围内变化时，
和经验常数是一致的．
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图 ４　 模型系数 Ａ、Ｂ 随迂曲度的变化曲线比较

Ｆｉｇ．４　 Ｓｃｈｅｍａｔｉｃ ｄｉａｇｒａｍ ｏｆ ｔｈｅ ｃｏｅｆｆｉｃｉｅｎｔｓ Ａ ａｎｄ Ｂ ｖｅｒｓｕｓ ｔｏｒｔｕｏｓｉｔｙ ｆｏｒ ｄｉｆｆｅｒｅｎｔ ｍｏｄｅｌｓ

２　 结果分析讨论

为了验证新建模型的有效性，同时方便和文献

作比较，统一把各模型按下面形式重组化简．
定义幂律流体的摩擦因子为

ｆｐ ＝ （ － Δｐ ／ Ｌ）ｄｐ ／ （ρｕ２）（ε３ ／ （１ － ε）） ． （１２）

修正的雷诺数为

Ｒｅｐ ＝ ρ （ｕ ／ ε） ２－ｎ ／ μ （ｄｐε ／ （１ － ε）） ｎ ． （１３）
所以式（１１）可简化为

ｆｐ ＝ Ａ ／ Ｒｅｐ ＋ Ｂ． （１４）
当不考虑边壁效应时，简化后的各模型中的系数见

表 １．

表 １　 各模型系数 Ａ、Ｂ 的表达式

Ｔａｂ．１　 Ｃｏｒｒｅｌａｔｉｏｎ ｃｏｅｆｆｉｃｉｅｎｔｓ Ａ ａｎｄ Ｂ

模型 系数 Ａ 系数 Ｂ

本文 ６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·τ１＋ｎ
０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·

τ３·（１ － ε） ／ ε３·（ρｕ２ ／ ｄｐ）

Ｔａｎｇ［１１］（２０１４） ６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ）·τ ３α·（１ － α）·τ

Ｗｏｕｄｂｅｒｇ［９］（２００６）
２ｎ·４．４７·（（２ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·ε２ｎ

（（１ － ε） ２ ／ ３·（１ － （１ － ε） ２ ／ ３）·（１ － （１ － ε） １ ／ ３）） ｎ （
ε

１ － （１ － ε） ２ ／ ３）
２

Ｓｍｉｔ［１０］（１９９７）
２ｎ·６·（（２ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·ε２ｎ

（（１ － ε） ２ ／ ３·（１ － （１ － ε） ２ ／ ３）·（１ － （１ － ε） １ ／ ３）） ｎ （
ε

１ － （１ － ε） ２ ／ ３）
２

Ｃｈｒｉｓｔｏｐｈｅｒ［２４］（１９６５） （２５ ／ ６）·３ｎ＋１·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） １．７５

Ｋｅｍｂｌｏｗｓｋｉ［２５］（１９７９） ２（３－ｎ） ／ ２·２．５ｎ·３ｎ＋１·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） １．７５

Ｐａｓｃａｌ［２６］（１９８３） ２·（２５ ／ １２） （ｎ＋１） ／ ２·３ｎ＋１·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） １．７５

　 注： α 为单元体喉部面积与孔部面积的比值．

２．１　 忽略边壁效应时各计算模型的比较分析

图 ５ 是剪切变稀流体和剪切变稠流体两种流体

的摩擦因子随着幂律指数的变化示意图，在堆积型

多孔介质的孔隙率为 ０．５ 时，分别与文献模型关联

式进行比较．
　 　 如图 ５ 所示，现有模型的摩擦因子预测值与文

献总体上吻合较好，但是在雷诺数较大时，对于剪切

变稀和剪切变稠两种流体，预测值略低． 在雷诺数

较小时，摩擦因子与雷诺数近乎直线关系，且随着幂

律指数的增大而增大；随着雷诺数的增大，摩擦因子

与雷诺数呈非线性关系，且可以看出雷诺数很高时，

摩擦因子与幂律指数无关，趋于某一定值．
２．２　 实验数据比较

Ｓａｂｉｒｉ［１２］对纯黏非牛顿流体（ＣＭＣ，密度 ρ 为

１ ０２１ ｋｇ·ｍ－３）通过玻璃球（球粒直径 ｄｐ 为２．９２ ｍｍ）
的堆积床的流动特性进行了实验研究，实验获得剪

切应力 Γ 与剪切速率 γ· 的流变方程为

ｉ ＝ １ ∶ Γ ＝ ０．１１６·γ·０．７７１， ３８ ＜ γ· ＜ ４５０ ｓ －１，
ｉ ＝ ２ ∶ Γ ＝ ０．２６２·γ·０．６３４， ４００ ＜ γ· ＜ ３ ５００ ｓ －１ ．

　 　 实验数据整理后得到摩擦因子表达式为

ｆｅｘｐ ＝ Δｐ
Ｌ
· ２·ε３

ρｕ２·τ３·（１ － ε）·ａｖｄ

． （１５）
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式中：多孔介质的动比面积 ａｖｄ ＝ ２ ０５５ ｍ－１；孔隙率

ε ＝ ０．３６，迂曲度 τ ＝ １．４４． 为了便于比较，按照式

（１２）、（１３）的定义，把式（１５）写成：
ｆｐ ＝ Ａ′ ／ Ｒｅｐ ＋ Ｂ′．

式中，实验模型系数 Ａ′、Ｂ′ 的表达式如下：
Ａ′ ＝ ２ －ｎ·ｄｐ

ｎ＋１·τ１＋ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·ａｖｄ
ｎ＋１，

Ｂ′ ＝ ０．０９７·ｄｐ·τ３·ａｖｄ ．
　 　 图 ６ 为不同幂律指数（ ｎ ＝ ０．７７１， ｎ ＝ ０．６３４）的

条件下，现有模型摩擦因子的计算值与文献实验数

据摩擦因子的比较． 雷诺数在一定范围变化时，与
文献［１１］相比，摩擦因子计算值与实验值吻合度很

高；随着雷诺数的增大，二者开始出现偏差． 一方面

原因是实验手段不完善，使实验数据更多地落在低

雷诺数范围内，另一方面原因是随着流速的增大，模
型所忽略的边壁效应和弥散效应对流动阻力的影响

是逐渐增加的．
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图 ５　 摩擦因子随雷诺数的变化曲线（孔隙率 ε＝０．５）
Ｆｉｇ．５　 Ｃｕｒｖｅｓ ｏｆ ｆｒｉｃｔｉｏｎ ｆａｃｔｏｒ ｖｅｒｓｕｓ Ｒｅｙｎｏｌｄｓ ｎｕｍｂｅｒ ｆｏｒ ｖａｒｉｏｕｓ ｃｏｒｒｅｌａｔｉｏｎｓ ｆｏｒ ａ ｐｏｒｏｓｉｔｙ ｏｆ ０．５
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图 ６　 模型计算摩擦因子与实验摩擦因子对比曲线
Ｆｉｇ．６　 Ｃｏｎｔｒａｓｔ ｃｕｒｖｅｓ ｏｆ ｔｈｅ ｐｒｅｄｉｃｔｅｄ ｆｒｉｃｔｉｏｎ ｆａｃｔｏｒ ｖｅｒｓｕｓ ｔｈｅ ｅｘｐｅｒｉｍｅｎｔａｌｌｙ ｆｒｉｃｔｉｏｎ ｆａｃｔｏｒ

２．３　 阻力压降比重的计算

随着流速的不断变化，黏性项引起的黏滞阻力损失

所占比重和惯性项引起的动力阻力损失所占比重不断变

化，幂律流体 Ｅｒｇｕｎ 型公式中右边的第一项（黏性项）和
第二项（惯性项）所占阻力压降比重分别用Ｘｎ 和Ｘｇ 表示：
Ｘｎ ＝ ［６·３ｎ ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ）ｎτ１＋ｎＭ１＋ｎμｕｎ ／ ｄｐ

ｎ＋１ ·（１ －
ε）ｎ＋１） ／ ε２ｎ＋１］ ／ （Δｐ ／ Ｌ）＝ （Ａ／ Ｒｅｐ） ／ （Ａ／ Ｒｅｐ ＋ Ｂ），

Ｘｇ ＝ ｛０．７５·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］τ３Ｍρｕ２ ／ ｄｐ·
（１ － ε） ／ ε３｝ ／ （Δｐ ／ Ｌ） ＝ Ｂ ／ （Ａ ／ Ｒｅｐ ＋ Ｂ） ．

　 　 如图 ７ 所示，在低雷诺数时，黏性项所占比重比较

大，随着雷诺数的增大其比重不断减小，惯性项所占比

重随着雷诺数的增大不断增大． 在雷诺数增加到某一

数值时，黏性项所占比重曲线和惯性项所占比重曲线

出现了交叉情况，这说明随着流速的增加，流体由以黏

性项占主导作用的流动状态逐渐转变为以惯性项占主

导作用的流动状态，同时说明了存在一个流态转戾的

临界雷诺数． 由图 ７（ａ）、７（ｂ）可知，对于幂律指数 ｎ ＝
０．７７１， ｎ ＝ ０．６３４ 的情况，所对应的临界雷诺数分别为

４１、２８ 时，两者所占比重相等；在相同的情况下，考虑边

壁效应使临界雷诺数增大，在 Ｍ ＝ １．５ 时， ｎ ＝ ０．７７１，
ｎ ＝ ０．６３４ 所对应的临界雷诺数分别为 ５６、３６；同时发

现随着幂律指数的减小，临界雷诺数也减小．
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图 ７　 黏性项和惯性项阻力压降比重随雷诺数的变化曲线
Ｆｉｇ．７　 Ｃｕｒｖｅｓ ｏｆ ｖｉｓｃｏｕｓ ａｎｄ ｉｎｅｒｔｉａ ｐｒｏｐｏｒｔｉｏｎ ｖｅｒｓｕｓ Ｒｅｙｎｏｌｄｓ

ｎｕｍｂｅｒ
２．４　 临界雷诺数的确定

临界雷诺数 Ｒｅｃ 定义为达西流区和非达西流区

的转戾点所对应的雷诺数值，按照式（１４）可得

Ｒｅｃ ＝
Ａ
Ｂ

＝ ８·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ） ｎ·τｎ－２·Ｍｎ

［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］
．

可以看出，临界雷诺数跟幂律指数 ｎ 和孔隙率

ε （或孔吼比 λ） 有着密切关系，如图 ８（ａ）所示，随
着孔隙率的增大，临界雷诺数先是逐渐增大的，可以

解释为随着流体的流动空间增大，流动阻力逐渐减

小，表现为黏性阻力和惯性阻力均减小，但惯性阻力

减小较快，使得多孔介质中流体流态转变对应的临

界雷诺数增大． 但是同时发现，当孔隙率继续增大

到一定程度时（ ε ＝ ０．７３），临界雷诺数趋于最大值，
随后随着孔隙率的增大，临界雷诺数逐渐减小，可以

解释为随着流体的流动空间进一步增大，流动阻力

越来越小，趋于无填充多孔介质的管道流，表现为黏

性阻力和惯性阻力均减小，但黏性阻力减小更快，使
得多孔介质中流体流态转变对应的临界雷诺数减

小． 如图 ８（ｂ）所示，随着幂律指数的增加，临界雷诺

数是逐渐增大的，因为幂律指数的增加使得黏性阻

力增大较快，而惯性阻力不受影响，所以，多孔介质

中流体流态转变对应的雷诺数也是增大的．
２．５　 渗透率的确定

基于 Ｄａｒｃｙ⁃Ｆｏｒｃｈｈｅｉｍｅｒ 流动模型［２７］ 的修正动

量主控方程为

Δｐ
Ｌ

＝ μ
Ｋ∗ｕ

ｎ ＋
ＣＦ

Ｋ０．５ρｕ
２ ．

式中： Ｋ∗ 为幂律流体多孔介质修正渗透率，ｍ１＋ｎ； Ｋ
为牛顿流体多孔介质渗透率，ｍ； ＣＦ 为多孔介质惯

性系数．
结合式（１０），则可得新建模型的渗透率和惯性

系数的表达式：

Ｋ∗ ＝
ｄｐ

ｎ＋１·ε２ｎ＋１

６·３ｎ·（（３ｎ ＋ １） ／ ｎ）ｎ·τ１＋ｎ·Ｍｎ＋１·（１ － ε）ｎ＋１，

Ｋ ＝
ｄｐ

２·ε３

７２·τ２·Ｍ２·（１ － ε） ２，

ＣＦ ＝ １ ／ ８ ２·［（１ － λ２） ２ ＋ ０．５（１ － λ２）］·τ２·ε －３ ／ ２ ．
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图 ８　 临界雷诺数随孔隙率和幂律指数的变化曲线

Ｆｉｇ．８ 　 Ｃｕｒｖｅｓ ｏｆ ｔｈｅ ｃｒｉｔｉｃａｌ Ｒｅｙｎｏｌｄｓ ｎｕｍｂｅｒ ｖｅｒｓｕｓ ｐｏｒｏｓｉｔｙ
ａｎｄ ｐｏｗｅｒ ｌａｗ ｉｎｄｅｘ

　 　 而 Ｔａｎｇ 等［１１］和 Ｗｕ 等［１４ ］得到的惯性系数分别

如式（１６）和（１７）所示：

　 ＣＦ ＝ １ ／ （２ ２ ）·α·（１ － α）·τ０．５·ε －１．５， （１６）

ＣＦ ＝ １ ／ （８ ２ ）·（１．５ ＋ １ ／ β４ － ２．５ ／ β２）·τ０．５·ε －１．５ ．
（１７）

可见惯性系数在形式上是非常接近的．
由此可见，所得到的渗透率与多孔介质的颗粒
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直径、孔隙率、迂曲度、边壁效应系数及幂律指数密

切相关；而惯性系数只是孔隙率、迂曲度、孔喉比的

函数，本质上只取决于多孔介质内部的结构特征，这
一观点与 Ｈａｙｅｓ 等［２８］的结论一致．

３　 结　 论

１）建立了描述幂律流体在颗粒堆积多孔介质

内的流动阻力计算模型，得到的修正 Ｅｒｇｕｎ 型方程

各物理量意义明确，且在一定流动范围内和已有文

献数据吻合较好，模型的有效性得到证实．
２）对黏性项和惯性项在阻力预测模型中所占

比重进行了计算分析，确定了临界雷诺数的影响因

素，并给出了幂律流体 Ｄａｒｃｙ⁃Ｆｏｒｃｈｈｅｉｍｅｒ 流动动量

主控方程的渗透率和惯性系数的关联式．
３）对于幂律流体非达西流区的阻力特性研究，

还需要更多实验数据的支持，仍需要通过实验进一

步验证模型的正确性，并考虑边壁效应的影响，对模

型进行合理修正．
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